
«Το δεκαδικό σύστηµα αρίθµησης, η αξία θέσης ψηφίου,  

το καραµελοκατάστηµα κι ένα παιχνίδι µέχρι το 100» 

Ιωάννης Θ. Λαζαρίδης 

Τα µαθηµατικά δεν είναι κάτι αφηρηµένο, αλλά είναι µία ακόµη ανθρώπινη 

δραστηριότητα (Freudenthal 1973). Τα φαινόµενα µέσω των οποίων αποκτούν 

περιεχόµενο οι µαθηµατικές έννοιες, πρέπει ν’ αποτελέσουν τη βάση στήριξης µιας 

µαθησιακής - διδακτικής διαδικασίας που στοχεύει στην κατάκτηση αυτών των εννοιών. 

Η άποψη αυτή αποτελεί τον κεντρικό άξονα της σύγχρονης ρεαλιστικής µαθηµατικής 

εκπαίδευσης (Streefland  2000). Οι µαθηµατικές έννοιες, αλλά και η χρήση τους 

πηγάζουν  από την ίδια την πραγµατικότητα που βιώνουν τα άτοµα. Η µάθηση 

πραγµατοποιείται πάντοτε µέσα σε ένα συγκεκριµένο πλαίσιο και είναι αποτέλεσµα 

προσωπικών αναγκών (Lave & Wenger 1991). Η ενεργοποίηση των παιδιών σε 

καταστάσεις και προβλήµατα που τους είναι οικεία και προέρχονται από το βιωµατικό 

τους περιβάλλον, συνεπάγεται περισσότερα κίνητρα και αποτελεσµατικότερη µάθηση 

(Λεµονίδης, 2006). 

Τα παιδιά δυσκολεύονται ήδη από την Α΄ τάξη να αντιληφθούν τους αριθµούς ως 

αθροίσµατα µονάδων και ως οµάδες µε περισσότερα στοιχεία (δυάδες, πεντάδες, δεκάδες 

κ.α.). Έρευνες έχουν δείξει ότι παιδιά που βρίσκονται ακόµη και στη Γ΄ ∆ηµοτικού, δεν 

κατανοούν την αξία θέσης ψηφίου και την ευρύτερη ιδέα του αριθµητικού συστήµατος. 

∆εν συνειδητοποιούν ότι το 1 στον αριθµό 19 αντιστοιχεί σε δέκα µονάδες. Όταν 

ερωτηθούν π.χ. στον αριθµό 111 ποιο ψηφίο «1» έχει τη µεγαλύτερη αξία και ποιο θα 

τους συνέφερε να επιλέξουν, αν τα τρία ψηφία «1» έδειχναν σοκολάτες, πολλοί µαθητές 

ακόµη και µεγάλων τάξεων δυσκολεύονται να απαντήσουν. Χρειάζεται λοιπόν να 

εµπλακούν σε ενεργητικές µαθησιακές διαδικασίες για να αναπτύξουν καλύτερη 

κατανόηση της δοµής του δεκαδικού συστήµατος. Οι µαθητές πρέπει σταδιακά να 

οικοδοµήσουν την αξία θέσης ψηφίου µέσω της αντικατάστασης των δέκα µονάδων µιας 

τάξης µε µία άλλη ισοδύναµη µονάδα µεγαλύτερης τάξης (αρχικά της δεκάδας), ώστε να 

κατακτήσουν µία σειρά από δεξιότητες: να αναγνωρίζουν τη δεκάδα ως ένα σύνολο δέκα 

µονάδων µε ισοδύναµη αξία, να απαριθµούν αντικείµενα και να τα οµαδοποιούν ανά 

δέκα, να αναγνωρίζουν αριθµούς (µέχρι το 100) χρησιµοποιώντας στρατηγικές άµεσης 

αναγνώρισης και αντιστοίχισης, να συνθέτουν και να αναλύουν διψήφιους αριθµούς 

κατανοώντας τη θέση των ψηφίων των δεκάδων και των µονάδων και να µπορούν να 

προσθέτουν και να αφαιρούν διψήφιους αριθµούς µε βάση το δεκαδικό σύστηµα.  



Για την εισαγωγή στην εξέλιξη της έννοιας του αριθµού και την επινόηση του 

δεκαδικού συστήµατος, χρήσιµη είναι η αφήγηση µιας ιστορίας – προέκταση αυτής που 

αναφέρει ο Εξαρχάκος (1993) – που αρέσει στα παιδιά, γιατί µοιάζει µε παραµυθάκι:  

Ένας πρωτόγονος βοσκός στην προϊστορική εποχή που δεν είχαν ακόµη επινοηθεί 

οι αριθµοί, ήθελε να µπορεί να ελέγχει το πλήθος του κοπαδιού του, το πρωί που έβγαιναν 

τα πρόβατα από τη σπηλιά για να βοσκήσουν και το βράδυ που επέστρεφαν. Ήθελε δηλαδή 

να µπορεί να τα µετράει, ώστε να βλέπει αν έχασε κανένα, για να πάει να το αναζητήσει 

πριν το φάνε οι λύκοι. Σκέφτηκε να αντιστοιχεί κάθε πρόβατο µε ένα βότσαλο. Για κάθε 

πρόβατο που έβγαινε το πρωί για βοσκή, έριχνε ένα βότσαλο σε µια λακκούβα. Για κάθε 

πρόβατο που επέστρεφε το βράδυ, έβγαζε ένα βότσαλο από τη λακκούβα. Αν έµπαιναν όλα 

τα πρόβατα και περίσσευαν ακόµη βότσαλα µες στη λακκούβα, έπρεπε να ψάξει για τα 

χαµένα του πρόβατα. Καθώς περνούσαν τα χρόνια και τα πρόβατα γεννοβολούσαν, έγιναν 

πάρα πολλά και ο βοσκός άρχισε να µπερδεύεται µε τα πολλά βότσαλα. Σκέφτηκε λοιπόν, 

παίρνοντας την ιδέα από τα 10 δάχτυλα των χεριών του, να αντικαθιστά 10 βότσαλα µε ένα 

ξυλαράκι. Έτσι κατάφερε να µειώσει το πλήθος από τα βότσαλα και να κάνει πιο εύκολο 

και πιο γρήγορο το µέτρηµα π.χ. για 75 πρόβατα, έριχνε 5 βότσαλα στη λακκούβα και 7 

ξυλαράκια. Κάπως έτσι έγινε η απαρχή της επινόησης του δεκαδικού µας συστήµατος. 

Για την κατανόηση της αξίας θέσης των αριθµών χρησιµοποιείται ποικιλία 

αναπαραστάσεων – µοντέλων, αρχικά χειραπτικών και στη συνέχεια εικονιστικών. ∆ύο 

βασικές κατηγορίες µοντέλων που χρησιµοποιούνται είναι τα οµαδοποιήσιµα µοντέλα 

και τα προ-οµαδοποιηµένα µοντέλα ή µοντέλα ανταλλαγής (Van de Walle 2005, σ. 212). 

Τα οµαδοποιήσιµα µοντέλα, µπορούµε να τα 

αποκαλούµε και µοντέλα «συναρµολόγησης – 

αποσυναρµολόγησης», αντανακλούν µε µεγαλύτερη 

σαφήνεια τις σχέσεις µονάδων – δεκάδων και είναι αυτά 

όπου η δεκάδα µπορεί πράγµατι να συσταθεί ή να 

οµαδοποιηθεί από τα µονά π.χ. τρισδιάστατα κυβάκια Dienes 

Τα προ-οµαδοποιηµένα µοντέλα ή µοντέλα 

ανταλλαγής, έχουν έτοιµες δεκάδες ή εκατοντάδες, όµως τα 

παιδιά δεν µπορούν στην πραγµατικότητα να τα 

συναρµολογήσουν ή να τα αποσυναρµολογήσουν. Το 

πλεονέκτηµά τους είναι η εύκολη και γρήγορη χρήση τους. 



Για να βοηθήσουµε στην κατανόηση της αξίας θέσης ψηφίου και του δεκαδικού 

συστήµατος, θα παρουσιάσουµε στη συνέχεια κάποιες δραστηριότητες κατασκευής του 

δεκαδικού συστήµατος µε το γενικότερο τίτλο: «Το καραµελοκατάστηµα» και ένα 

µαθηµατικό παιχνίδι για την αξία θέσης των αριθµών µε τίτλο: «Εκατό ή χάνεις!». 
 

 

 

Η κυρία Καραµελένια έχει ένα κατάστηµα που πουλάει καραµέλες. Θέλει οι 

καραµέλες της να είναι πακεταρισµένες µε τέτοιο τρόπο, ώστε να µπορεί κάθε φορά να 

υπολογίζει στα γρήγορα πόσες έχει. Γι’ αυτό πακετάρει τις καραµέλες σε ρολά που το 

καθένα περιέχει 10 καραµέλες και τα ρολά σε κούτες που η καθεµιά περιέχει 10 ρολά, 

δηλαδή 100 καραµέλες. Για παράδειγµα 347 καραµέλες τις πακετάρει ως εξής:  

         

   

 

   

 

1.       Πόσες είναι όλες αυτές οι                                                                                    

 καραµέλες;   ……………          

 

   Κι αυτές πόσες είναι; 

2.   ……………………… 

  

3.  Μερικές καραµέλες είναι κρυµµένες 

 κάτω απ’ το χαρτόνι. Όλες µαζί οι  

 καραµέλες, φανερές και κρυµµένες 

είναι 40. Πόσες είναι κρυµµένες κάτω απ’ το χαρτόνι; Ζωγράφισέ τες. 

� ∆ύο υπάλληλοι στο µαγαζί τοποθέτησαν µε διαφορετικό τρόπο 36 καραµέλες. 

 Ο πρώτος µε τον τρόπο της κ. Καραµελένιας: 

 

 

      Ο δεύτερος µε αυτόν το δικό του τρόπο: 

  

        

4. ∆είξε ζωγραφίζοντας 2 διαφορετικούς τρόπους που θα µπορούσες να έχεις 42 καραµέλες.      



                               1ος τρόπος                                  2ος τρόπος          

 

 

 

 

1.  

 

      Πόσες είναι όλες οι καραµέλες;  ………………. 

 

2.     

       

      Κι αυτές οι καραµέλες πόσες είναι;  …………….. 

 

3.   Μερικές καραµέλες τις φόρτωσαν οι εργάτες στο φορτηγό. Όλες οι καραµέλες, µαζί                                      

µ’ αυτές που είναι απ’ έξω, είναι 470. Πόσες είναι µέσα στο φορτηγό; ……………..  

Ζωγράφισέ τες. 

 

        

� ∆ύο υπάλληλοι στο µαγαζί τοποθέτησαν µε διαφορετικό τρόπο 567 καραµέλες. 

 Ο πρώτος µε τον τρόπο της κ. Καραµελένιας: 

 

 

 

 

      Ο δεύτερος µε αυτόν το δικό του τρόπο: 

 

 

 

4. ∆είξε ζωγραφίζοντας 2 διαφορετικούς τρόπους που θα µπορούσες να έχεις 354 καραµέλες      

                               1ος τρόπος                                  2ος τρόπος          

 

 



 
Εκατό ή χάνεις! 

 

Ένα παιχνίδι για την αξία θέσης των αριθµών. Κατάλληλο για τις τάξεις Β΄-Ε΄. 

Απαραίτητα Υλικά (για κάθε ζευγάρι παικτών) 

� Ένα  φύλλο χαρτί. 

� Ένα µολύβι. 

� Ένα ζάρι. 

Οδηγίες 

1. Φτιάξτε ένα πινακάκι όπως αυτό παρακάτω (µπορείτε και να φωτοτυπήσετε το ίδιο 

αν θέλετε) και πάρτε ο κάθε παίκτης από ένα. 

2. Ο παίκτης που θα φέρει τη µεγαλύτερη ζαριά παίζει πρώτος. 

3. Ο πρώτος παίκτης ρίχνει το ζάρι και γράφει στο πινακάκι τον αριθµό που έφερε στη 

ζαριά του είτε στη στήλη των δεκάδων είτε στη στήλη των µονάδων-όχι και στις δύο 

(π.χ. ένα «6» στη στήλη των δεκάδων είναι 60, ενώ ένα «6» στη στήλη των µονάδων 

είναι 6). Στη συνέχεια ο δεύτερος παίκτης παίζει µε τη σειρά του, ακολουθώντας την 

ίδια διαδικασία και καταγράφοντας τη δική του ζαριά στο πινακάκι του. 

4. Το παιχνίδι επαναλαµβάνεται για επτά γύρους και όποιος µετά τους επτά γύρους 

φτάσει στο τέλος πιο κοντά στο 100-χωρίς να το ξεπεράσει-κερδίζει. 

Συµβουλές: Χρησιµοποιήστε τη στήλη των δεκάδων προσεκτικά, αλλιώς θα ξεπεράσετε 

το 100 και θα χάσετε! Πριν να επιλέξετε σε ποια στήλη θα καταγράψετε τη ζαριά σας, 

αθροίστε µε το νου σας τους αριθµούς απ’ τους προηγούµενους γύρους για να δείτε τι 

περιθώριο έχετε µέχρι το 100. Προσέξτε να µην µπερδεύεστε και καταγράφετε τις ζαριές 

δύο συνεχόµενων γύρων στην ίδια σειρά. 

       
 
      Εκατό ή χάνεις! 

 
Γύροι ∆εκάδες Μονάδες 

1   
2   
3   
4   
5   
6   
7   

Σύνολο  
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